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一、带余除法的定义及性质 

一般地，如果 a 是整数，b 是整数（b≠0）,若有 a÷b=q……r，

也就是 a＝b×q＋r,  

0≤r＜b；我们称上面的除法算式为一个带余除法算式。这里： 

(1)当 0r = 时：我们称 a 可以被 b 整除，q称为 a除以 b 的商或完全商 

(2)当 0r ≠ 时：我们称 a 不可以被 b整除，q 称为 a 除以 b的商或不完全商 

二、三大余数定理 

1.余数的加法定理 

a 与 b 的和除以 c 的余数，等于 a,b 分别除以 c 的余数之和，或这个和除以 c

的余数。 

2.余数的乘法定理 

a 与 b 的乘积除以 c的余数，等于 a,b 分别除以 c的余数的积，或者这个积

除以 c 所得的余数。 

3、余数的减法定理 

a 与 b 的差除以 c的余数，等于 a,b 分别除以 c的余数的差，或者这个差除

以 c所得的余数。 

三、同余定理 

若两个整数 a、b 被自然数 m 除有相同的余数，那么称 a、b 对于模 m 同余，用

式子表示为：a≡b ( mod m )，左边的式子叫做同余式。 

同余式读作：a 同余于 b，模 m。由同余的性质，我们可以得到一个非常重要的

推论： 

若两个数 a，b除以同一个数 m得到的余数相同，则 a，b的差一定能被 m 整除 

用式子表示为：如果有 a≡b ( mod m )，那么一定有 a－b＝mk,k 是整数，即

m|(a－b) 

 

 

 

 

 

 

 

 

知识点大杂烩 
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每周一测 

【例 1】（难度等级 ※） 

求 478×296×351 除以 17的余数。 

 

 

 

 

 

【例 2】（难度等级 ※） 

用一个自然数去除另一个自然数，商为 40，余数是 16.被除数、除数、商、余数的和是 933，

求这 2个自然数各是多少？ 

 

 

 

 

 

 

【例 3】（难度等级 ※※） 

号码分别为 101,126,173,193 的 4个运动员进行乒乓球比赛,规定每两人比赛的盘数是他们

号码的和被 3除所得的余数.那么打球盘数最多的运动员打了多少盘? 

 

 

 

 

 

【例 4】（难度等级 ※※） 
一个大于 1的数去 288,236,395时，得余数分别为 a-2,a+3,2a+5，则这个自然数是？ 

 

 

 

 

【例 5】（难度等级 ※※※） 

有一个自然数,用它分别去除 63,90,130 都有余数,3个余数的和是 25.这 3 个余数中最大的
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一个是多少? 

 

 

 

 

 

【例 6】（难度等级 ※※※） 
有五个不同的自然数，它们当中任意两个数的和是 2的倍数，任意三个数的和是 3的倍 

数．为了使这五个数的和尽可能地小，那么这五个数的和是_______？ 

 

 

 

 

 

【例 7】（难度等级 ※※※※） 

1，4，8，10，16，19，21，25，30，43这 10个数中取出一些数，取出的数不超过三

个，并使其和是 11的整倍数，那么，不同的取法有几种？ 

 

 

 

 

 

【例 8】（难度等级 ※※※※） 

某住宅区有 12家住户，他们的门牌号分别是 1,2,3，…,12.他们的电话号码依次是 12个连

续的六位自然数,并且每家的电话号码都能被这家的门牌号码整除.已知这些电话的首位数

字都小于 6,并且门牌号码是 9 的这一家的电话号码也能被 13 整除,问这一家的电话号码是

什么数? 

 

 


